Activité de mathématiques

Démonstrations par les aires

Théoréme des milieux

On considere un triangle quelconque ABC' et on appelle M le milieux du segment [AB]. La
droite parallele a la droite (BC') passant par le point M coupe le segment [AC| en N.

1.

Prouver que les triangles AMN et BM N ont méme aire.

2. Prouver que les triangles BMN et CM N ont méme aire.
3.
4

. Prouver que le point N est le milieu du segment [AC].

En déduire que les triangles AMN et CM N ont méme aire.

Théoréme de Thaleés

On considere un triangle quelconque ABC' et deux points M et IV situés respectivement sur
les cotés [AB] et [AC] tels que (M N)//(BC). La droite parallele a la droite (AB) passant par
le point N coupe le segment [BC] en un point P.
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Prouver que le rapport des aires des triangles AMN et BMN est égal au rapport 5.
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Prouver que le rapport des aires des triangles AMN et CM N est égal au rapport §p.

Prouver que les triangles BM N et CM N ont la méme aire.
4 3013 AM AN e AM _ AN
En déduire que {75 = {7 puis que 45 = 47.
« N CN _ CP
Montrer de la méme manicre que 1 = F5-
AT MN _ AN
En déduire que = = 45.
Conclure.

Théoreme de Pythagore

On considere un triangle ABC rectangle en A et on construit extérieurement les carrés
ABDE, ACFG et BCHI. La droite perpendiculaire a la droite (BC') passant par le point A
coupe le segment [BC] en J et le segment [HI] en K.

A

Prouver que les triangles BDFE et BC' D ont méme aire.

Prouver que les triangles BC'D et ABI ont méme aire.

En déduire que les triangles BDFE et BIJ ont méme aire.

Montrer que l'aire du carré ABDFE est égale a l'aire du rectangle BIKJ.
Montrer que laire du carré ACFG est égale a l'aire du rectangle CHK J.

Conclure
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