
Correction du devoir maison de mathématiques n◦4

Exercice 1
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Exercice 2

On procède par étapes :
−1 6 x 6 3
−2 6 2x 6 6
−9 6 2x − 7 6 −1

De la même façon :
−1 6 x 6 3
3 > −3x > −9
8 > 5 − 3x > −4
−4 6 5 − 3x 6 8

Exercice 3

3x + 5 > −6
3x > −11
x > −11

3

L’ensemble des solutions est S = [−11
3 ; +∞[.

5 + x < 5x − 3
5 < 4x − 3
8 < 4x
2 < x

L’ensemble des solutions est S = ]2 ; +∞[.
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Exercice 4

x −∞ 1
5

2
3 +∞

5x − 1 − 0 + | +

2 − 3x + | + 0 −
(5x − 1)(2 − 3x) − 0 + 0 −

x −∞ 0 2 +∞
−5 − | − | −
x − 0 + | +

2 − x + | + 0 −
−5

x(2−x) + || − || +

Exercice 5

x −∞ 0 1
2 +∞

−3x + 0 − | −
2x − 1 − | − 0 +

−3x(2x − 1) − 0 + 0 −

L’ensemble des solutions de l’inéquation −3x(2x−1) 6 0 est donc S =]−∞ ; 0] ∪ [12 ; +∞[.

x −∞ 2 4 +∞
4 − x + | + 0 −
2 − x + 0 − | −
4−x

2−x
+ || − 0 +

L’ensemble des solutions de l’inéquation 4−x

2−x
> 0 est donc S =] −∞ ; 2[ ∪ ]4 ; +∞[.

Exercice 6

] −∞ ; 5[ ∪ ] − 2 ; 7[ = ] −∞ ; 7[

[−3 ; 0[ ∩ [−1 ; +∞[ = [−1 ; 0[

Exercice 7

Les solutions de l’inéquation |x − 2| > 4, 5 sont les nombres dont la distance à 2 est stric-
tement supérieure à 4, 5 soit S =] −∞ ; −2, 5[ ∪ ]6, 5 ; +∞[.

Les solutions de l’inéquation |x− (−3, 1)| 6 2 sont les nombres dont la distance à −3, 1 est
inférieure ou égale à 2 soit S = [−5, 1 ; −1, 1].
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Exercice 8 *

L’ensemble des solutions de l’inéquation |x−2| < 3 est ]−1 ; 5[ et l’ensemble des solutions
de l’inéquation 2x − 5 6 3 est ] −∞ ; 4] donc l’ensemble des solutions du système formé par
ces deux inéquations est :

S =] − 1 ; 5[ ∩ ] −∞ ; 4] = ] − 1 ; 4]

L’ensemble des solutions de l’inéquation x − 7 6 2x + 1 est [−8 ; +∞[ et l’ensemble des
solutions de l’inéquation 2x + 1 < 5x + 3 est ] − 2

3 ; +∞[ donc l’ensemble des solutions du
système formé par ces deux inéquations est :

S = [−8 ; +∞[ ∩ ] − 2

3
; +∞[ = ] − 2

3
; +∞[

Exercice 9 **

L’ensemble des solutions de l’inéquation 1 < |x + 3| est ] − ∞ ; −4] ∪ ] − 2 ; +∞[ et
l’ensemble des solutions de l’inéquation |x+3| 6 2 est [−5 ; −1] donc l’ensemble des solutions
du système formé par ces deux inéquations est l’intersection de ces deux ensembles soit :

S = [−5 ; −4[ ∪ ] − 2 ; −1]

L’inéquation
1 − x

1 + x
> 2 est équivalente à

1 − x

1 + x
− 2 > 0 .

Or :
1 − x

1 + x
− 2 =

1 − x

1 + x
− 2 + 2x

1 + x
=

−1 − 3x

1 + x

On en déduit au moyen d’un tableau de signes que l’ensemble des solutions est :

S = ] − 1 ; −1

3
]

L’inéquation
1

(x + 3)2
6 1 est équivalente à

1

(x + 3)2
− 1 6 0 .

Or :
1

(x + 3)2
− 1 =

(

1

x + 3
− 1

) (

1

x + 3
+ 1

)

=
(−x − 2)(x + 4)

(x + 3)2

On en déduit au moyen d’un tableau de signes que l’ensemble des solutions est :

S = ] −∞ ; −4] ∪ [−2 ; +∞[
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Exercice 10 **

Il faut prouver que :

1 +
1

2 + 1

2+
1

2+1
2

<

√
2 < 1 +

1

2 + 1

2+
1

2+ 1
2+1

2

Soit après calculs :
41

29
<

√
2 <

99

70

Ceci est bien vérifié car :
(

41

29

)2

=
1681

841
<

1682

841
= 2

et :
(

99

70

)2

=
9801

4900
>

9800

4900
= 2

4/4


